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� ���	
 �����	��� 
  : تعريف

  �gggg �  ا  ���     ���  نننن    � = ا   ↔    ب  =       ا:    ���  +  	�	�	�	� gggg نننن�  + �

�� ��� : ً فمث>       � : gggg  ���� +       ��� :     = ٥ 
!��

      ↔    
�
   = ٥  

 

 : الجذر النونى للعدد  

  gggg ا  : إذا كان                ���" �!�         ا     =      ا  : فإن   + 	�	�	�	� gggg نننن� +  ���� ��      ا��%�$ ��#

  &    :ً فمث>       
!��

     = ] ���/   = ٣    

  : تعريف

       ��� ��  :���� +  	�	�	�	� gggg نننن� 	�    	�    	�    	�     gggg         م م م م � )>  ا  �

ا     =        ا             
)        ا        = (            مممم 

مممم 
   " بمعنى دليل الجذر مقام لiس "                    

 

): ٨ :١:( [  $  :  ً فمث>       
٣
:   = )  ٨١  ( 

#�
  =  ) ٣ 

٤
( 

# �
  =  ٣ 

٣
     = �� 

 

 :  أمثلة

 [ ١٠  ×    :  [^   :   إختصــــر  )١( 
٧
 :    ×  ١٥ ] 

�
 :              

      ــــــــــــــالحل

 

   = المقدار 
!��

      × 
&�� ��

    × 
@�	� �

    =  
!��

  
+    &��� �

 
   +    @�	� �

        =  
)��^��

    =
                                            

                          

                                                

       ��!  =                                                                  :إثبت أن   ) �( 

                                                                                           

      ـــــــــــــــالحل

 ٧=                                                    =         ا�يمن 
٦  – ٦ – ١ 

  ×� 
٦  +  

 
@��   – ٦  –  

 
@��         

 

                               

                    = ٧ 
– ١
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صفر
  ا�يسر  =      ��!     =      

 

 ) �  +( : حل المعادلة    )٣( 
! �� 

 =�� 
! �� 

 

      ــــــــــــــــالحل
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 !�� 
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١ 

٧ 
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 نننن
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 : ملحوظـــة ھامة 
ع قوانين ــــــجمي

 الصحيحة ا�سس
بيقھا على يمكن تط
           ةــــالكسريا�سس 
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 تمـــــــــــــارين

 :      إثيت أن  ) ١(            

                                                                                            

� !=                                               ) ا   (                                
                        

 ٩ =                                                       )  ب (                      

                                                                                            

٥ =    :                                             إذ كان  ) �   (  


�
 

– ٣   

 :                           أوجد قيمة  

 

 : دPت اbتية عا حل الم     أوجد مجموعة)  ٣(                    

 )٥ + (       )         ا ( – ١              
! �� 

    
 ) ١ – (      )   ب   (                ٠ = ٤ –

!�� 
  ) =�� (

!��
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@ ��
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� 
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 + ٠= ٨١                  
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  +٥
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  ص� +   ٥:                 أوجد قيمة ٦٤=   
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 الدالة ا�سية
  : تعريف                

ً عددا حقيقيا موجبا ا  إذا كان                          ً  :  فإن الدالة ١ ≠ً

:           د                                  ���� ← ��� ا ) = ( د  :   حيث     +�

 اتسمى دالة أسية أساسھا      

 : ًفمث>                 

: د                         الدالة    ���� ← ���٣ ) = ( د    ،     +�

  ٣ دالة أسية أساسھا      

: د                       ، الدالة    ���� ← ��� = (   )!�� (( د    ،     +�
  ��!  دالة أسية أساسھا      

  : مثال

 ٧) = (ذا كانت دإ                          
 ؛ د ) + (د ) –  أوجد قيمة     ٦٥ ) =  ١ 

 ــــــــــــــــــــــالحلـــــــــــ                    

                         AAAA د ) = (٧ 
      

                                  BBBB   ٧ 


 + ٧ 
 – ١ 

 = ٦٥                         

                        BBBB   ٧ 
 – ١ 

 ×  )١ + ٧( 
 

 =٦٥                   BBBB   ٧ 
 – ١ 

 × ٨ 
 

 =٦٥          

                        BBBB   ٧ 
 – ١ 

 = ٧                                      BBBB   – ١ = ١                 BBBB    = �          

 تمارين 

 �) = (  إذا كانت د – ١           
  ؛ د )  ( + د )  – أوجد قيمة           ��) =  ٣                   

 ٥) = (  إذا كانت د –�           
  ؛ د )  +( د) +  ١  – أوجد قيمة          ١٣٠) =  ١                                                                                                               

 ٣) = (  إذا كانت د –٣           
  ؛ د )  +(  د –)  ١  – �  = (��	            أوجد قيمة                                                   

 ٣) = (  إذا كانت د –٤               
  ؛ د )  +(  د –)  ١  – ) =  ١�	أوجد قيمة                                                                       

 ٧) = ( إذا كانت د –٥               
  ٣ ( ؛ د +٣ ( د) +  ١ – ١  = ( )��%�           أوجد قيمة           

 �) = ( إذا كانت د –٦               
  ٣ ( ؛ د +٣  (د –)  ١ –  أوجد قيمة       � ���#  ) = ١               

 إذا كانت د –٧               
١
 ) = (�


٤) = ( �؛ د  


   ؛ د

١
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ذا كانت د  – ٨              
١
 ) = (٣


٩) = ( � ؛ د


  ؛ د

١
 ) � – ( �د) +  ١ +أوجد قيمة        ٧٥٦) = ١           

 ٣) = (  إذا كانت د  –٩               


 �� &=                                                  : فإثبت أن 
                 

 �) = ( إذا كانت د  –١٠               
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 ٧) = ( إذا كانت د  –١١               


 ٧ فإثبت أن 
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 البيانى للدالة ا�سية التمثيل                                                               

 

  : مثال                   

 �) = ( د                          أرسم منحنى الدالة  
    و من الرسم أوجد  ] ٤ ، ٣ –[    في الفترة : 

  ) ١.٥(      د  )  �(  )                                          ٠.٥ –(د  )  ١       (                   

  ١٠ ) =( دحل المعادلة    )       ٤                 (      /�/��� [قيمة تقريبية للعدد   )  ٣                         ( 

 الحلــــــــــــــــ               

                 

 

  ) :٠.٥ –(Xيجاد قيمة د         

  يوازى محور الصادات٠.٥ –ًنرسم مستقيما عند                  

 ٠.٧ًفنجدھا تساوى تقريبا                  ليقابل المنحنى عند نقطة 

                 BBBB ٠.٧ ) = ٠.٥ –( د  
  نرسم كما سبق  ) ١.٥(  قيمة د Xيجاد                                                                                                                                                                         

 �. �=  ) ١.٥( د : أن                   نجد 

 �=  ��:            ن>حظ أن      /�/��� [             Xيجاد قيمة   
٥  

                BBBB  نرسم كما فى السابق و  ) � ��!   (د =  ) ��% ( نوجد د  

                                                                       BBBB  ٥.٧  =               /�/��� [ قيمة  

  ١٠) = س ( د : دلة               Xيجاد حل المعا
  يوازى محور السينات ١٠=                نرسم مستقيما ً عند ص 

  ٣.٣               يقابل المنحنى عند نقطة فنجدھا تساوى تقريبا 
               BBBB ٣.٣=    عندما س ١٠) = س (  د 

                                 

 

 

 ٣ – � –  ١ – ٠ ١ � ٣ ٤ 

�!  ��!   ١  �  ٤  ٨  ١٦ ص  !�� 

ا) =(   إذا كانت د       
 فإن الخط البياني للدالة د) ( يمثل با�زواج المرتبة ) ، ا

 
(  

 ١ <اااا< ٠إذا كانت  ) �                                  (١ >اـ     : إذا كانت ) ١ (

 )١، ٠( المنحنى يمر بالنقطة )                           ١، ٠(   المنحنى يمر بالنقطة 
=  المجال ���=                                    المجال                ����� 

=  المدى ���= المدى  [                                ∞، ٠]   أ؛ +����  [∞، ٠]   أ؛ +�

 الدالة تزايدية على ���                                       الدالة تناقصية على ����� 
          الدالة ليست زوجية وليست فرديةالدالة ليست زوجية وليست فردية               

                المنحنى يقع بكامله فوق محور السيناتالمنحنى يقع بكامله فوق محور السينات 

� 

٤ 

١ � 
١ 

٣ 

٣ 
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٩ 
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١١ 

– ٤ – ٤ ١ – ٣ – � 
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 تمـــــــــــــارين

�) = ( إرسم منحنى الدالة د – ١              


         قيمة  ؛   )  ١.٥ ( ومن الرسم أوجد د]  ٤ ، ٣ – [                                ggggً  متخذا

                                                                                                 ٧) = ( د  عندما                     

�) = (   إرسم منحنى الدالة د – �              
- 

  اــــــــــعندم      ومن الرسم أوجد  قيمة ]  ٣ ، ٣– [ gggg   ً متخذا

                      )  !�� ( =ثم أوجــــد   ٥.٣     # ]� : � :.:� :      

٣) = ( إرسم منحنى الدالة د – ٣              

      قيمة   ؛   ) ١.٥ (  أوجد دومن الرسم]  ٣ ، ٣ –[   gggg    ًمتخذا  

                                                          /���  [   قيمة تقريبية للعدد ثم أوجد  ؛     ٧) = ( د  عندما                    

) ��!  ) = (( إرسم منحنى الدالة د  – ٤              
 

 د ـــثم أوج) ٠.٤ –( ومن الرسم أوجد د]  ٤  ، ٣ –[   g g g g   ً متخذا

                                                                                         ٨) = (  عندما د قيمة                     

�) = (  إرسم منحنى الدالة د – ٥              
 +١

  ثـــم)  �.  �( أوجد قيمة  د ومن الرسم ]  ٣ ، ٤ –[   g g g g   ً متخذا

    ١٤) = ( دعندما  أوجد قيمة                     

                                                                                                  

                                                             �
      ،  ≤ ٠       

        ) =           (إرسم منحنى الدالة د – ٦              

                                                            �
- 

    ، > ٠ 

 كونھا زوجية أو فردية أو غير ذلك ومن الرسم إستنتج المدى واXطراد وبين نوعھا من حيث                   
                                                             

                                                              
�

 + ١    ،         ٠  
        ) =           (إرسم منحنى الدالة د – ٧              

                                                              �
- 

              ،    > ٠ 

                                                         

 كونھا زوجية أو فردية أو غير ذلك ومن الرسم إستنتج المدى واXطراد وبين نوعھا من حيث                   

٣     :  ً أوجد بيانيا مجموعة حل المعادلة  – ٨               

    = ٤ –        

 

�) = ( د  : بإستخدام منحنى الدالة  د  حيث   – ٩
  + ١ 

  ،    g g g g ]– ١ ، �
 

 [ 

� :         حل المعادلة 
  + ١ 

    =٥   
       


